MATEMATHWRA 2

[IpBu nucmennm koaokBujym, 20.4.2013

I paran bHopuh




3agaun u pellera

TV (o) £ (0.0)

(xv y) = (07 O)

1. Jloka3zat; ma je GpyHKOUja
flz,y) =
0,

menpexnmna y tavkm (0,0), a 3aTuM qOKa3aTU A He MOCTOje MAPIWjAJHU M3BOAU T€ (YHKIWje
(#,y) = (0,0).

y taukn (0,0).
Peweme: 3a (z,y) # (0,0) je
2 2
7+
@y € 5= = Va2 + 7 =0,
Va4 y?
IIpema Tome, f(z,y) — 0 xama (x,y) — (0,0). Karo je f(0,0) = 0, dynxmmuja [ je
HempekugHa y tauku (0,0).
IlomTo je
f(Az,0) - £(0,0)  (Ax)® Az { 1, Az>0
Az Azy/(Az)? |Az| -1, Az <0,
. Az £(0,0)
He MOCTOjM FPAHNYHA BPEIHOCT KOMMYHAKA — =~ Kala Az — 0.
x
IIpema ToMe, He TOCTOjU MAPUMjaJHNU U3Box Mo x ¢yHEKIUje [ v Tauku (0,0), a camum
TUM He TOCTOje HU MapIUjaJJHU M3BOMU (YHKIMje f y TOj TAUKU.

Ha caunm je mar rpaduk ¢yuruuje f y oxomunum tauke (0,0).
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2. Oapenuru nokauade ekcrpemyMe Gymknuje [ : (x,y) — 2z 3amaTe UMIIUIUATHO jeaHakomny

2?4y 422 —3xz —xy—4r+ 2y +42+4=0.

Pewewe: Axo je F(x,y,z) = 2% +y? + 22 — 322 — vy — 4o + 2y + 42 + 4, Tazna je

/ /
/ Fx ! Fy

m:—@, Zy _le7 (1)

z

na cTammoHapHe Tauke nobujamo w3 cuctema Fo, =0, F; =0u F =0. Kako je F, =22x—-32—y—4
u Iy =2y —r+2, us jernakoctu Fy, =0 u Fy =0 crenn na je z =y u v = 2y + 2. 3aMeHOM T U
z y jemmaxoctu F = 0 mobujamo ma je y(y + 1) = 0, mro 3maun na je y = 0 mm y = 1. Ilpema
ToMme, cramuonapre tauke ¢y A(2,0) u B(0,—1), npu uemy je f(A)=0mu f(B)=-1.
N3 jemnarkoctn (1) cnemn ma je
" (Fpe + Fy, - 2 FL — Fy(FL, + Fo - 2,)
Zp2 = — 2 . (2)

z

O63upom ma je y cranmmoHapauM Tadkama z, = F. = 0, u3 jemmaxoctu (2) BumuMo ma y cra-
/"

" 2 . .
OUOHAPDHUM TA4YKAMa BAKH 22 = — F’f/ . Ha wncrtw maunmn w3 jemmakoctu (1) mobujamo ma y
z
1/ 1!
CTAIMOHADHUM TadKaMa BaXHd 2. = —Fy2 "zl = —Fzy
I p v R wy = T R
: 1/ 1/ 1/ /Z ? :
Kako je F >, = g2 = 2, Fyy=—1mnF, =22—3x+4, 3a pynrmmjy f y crammonapauM Taukama
BaXKN
" " -2 7 1

A = Z = —————--- zZ =

2T T o 344’ T T 2, _3p+ 47

Crennjanso, y Taurn A je

1 1
Zgo =z =1, 2, = —3 d?f(A) = da? — dady + dy* = 3 (dz? + dy? + (dz — dy)?),
ay raukn B je
1
Zge =2y = —1, 2y, = 3 d*f(B) = —dz® 4 dzdy — dy* = —d*f(A).
IIpema Tome, pynrmmja f : (x,y) — z y Taukn A mMa JIOKQJIHM MUHMMYM KOJU je jemHaK

0, a y Taukm B mMa JIOKaJIHM MakCcUMyM Koju je jemHak —1. Jlakme,

,/‘min /(‘1) [) ,/'m;lx /(/))) l




3. Oapemntu Hajmamy u Hajsehy Bpemmoct dymrmmje f(z,y) — 222 — zy + 2y + 5z — by Ha
cryny D= {(z,y) : * >0, y >0, 2% +y* <9}.

Peweme: Obaact D je neo kpyra ¢ nearpom y (0,0) u noaynpeunukom nyskune 3. PyHKIUja
f mma camo jemmy crammonapry tauky A(—1,1) u oma npunama o6mactu D.

['panmny o6mactu D uune nomynpeununu GE u GF u neo EF (mamn) kpyxmune 22 +y% = 9,
rae cy G (uenrap kpyskanune), E(—3,0) n F(0,3) rpanuune taure obmaactu D.

Bpemnoctn pymrnumje f y momemyTum taurama cy: f(A)= =5, f(E) = f(F)=3u f(G)=0.
Ha monympeurnry GE je f(z,y) = f(z,0) = 22245z, a ma monynpeunury GF je f(0,y) = 2y*>—5y.
MunrMyMu OBUX KBaJpaTHUX (GYHKOUja ce HOCTWRY 3a * = —5/4 m 3a y = 5/4, ma rauke
B(—5/4,0) u C(0,5/4) tpeba y3eTu ka0 KaHmUIATE 3a alCOIyTHU eKCTpeMyM (yHknuje f Ha
obnactu D. Mebyrtum, rako je f(A) < f(B) = f(C) = —25/8 < f(E), rauke B u C unak Hucy
TayKe aIlCOJIyTHOT ekcTpemyMa (ymkmuje f ma D.

Ha snyxy EF mvaMo mpoGiieM yCIOBHOT eKcTpeMmyMa (yHrmuje f mpum ycaosy ¢(z,y) = 0,
rue je ¢(z,y) = 2 + y?> — 9. Jlarpamxona ¢ymrmja L(z,y) = f(z,y) + \p(z,y) nma ase
cranpoHapHe Tadke o4 KOjux camo tauka D(—3/v/2,3/v2) mpumama obmactm D. Kako je

15
0< f(D) = 5 (3 — 2\/5) < 3 = f(F), rauka D HEje Tauka alCOJyTHOT €KCTpeMyMa (yHKIU]je
f ma D.

IIpema ToMeE,

mgn f=f(A)=-5 ]l][z}X f=f(F)=f(F)=23.

Ha caunwm je mar rpaduk ¢pymrnmje f ma kBampary [—3,0] x [0, 3].
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