Ilomahmu 3amamu n3 JIMC, 2010.

Pamure mo jemam 3ajaTak KOju BaM TeHEpUINe IPOrpaM Ha OCHOBY Opoja MHIEKcA (OCTANM 3aJaly MOTY BaM
HOCIYKUTU 3a BeKOY IPU CHPEMamy KOJOKBUjyMa, OZHOCHO mucMeHOr nmeja ucouta). Cpaku 3anaraxk xocu 0—2
noena. [loTpebHo je meTasHO 0OPA3TOKUTU PEIICHA.

1. Vcka3au pauyH

1. Ucnuratn a) momohy rabmaumne; 6) cBobemem Ha ancypm; B) IUCKYCHUJOM IIO CIIOBY
na su je caeneha ¢popmyna Tayrosoruja

((avb)Ve) = (ay(b = cAd) = (c\/#a)).

2. Iare cy cnenehe peuenurte:

e Jla Obu 6poj n Ouo 1eo Huje moTrpebHO Ma Oyme mpupomaH.“

e ,Jla 6u 6uno 22 + 4z + 3 = 0 HUje moBOBHO ma Gyme x = 2.

e Ilpupoman Tpomubpen 6poj m = abc je memuB ca 3 ako U caMo ako je 306up mapapa a + b+ ¢ memus ca 3.
IIpeBecTn oBe peyeHune Ha je3uK WCKA3HUX (HOPMyJia, & 3aTUM 3a CBAKy ONPEOUTHU Ia JU je TadyHA WU HUje.

3. IIpoBeputu mcupaBHOCT ciemeher 3aK/byYnBALA:
AKO cy meHe BHUCOKe, BUCOKE Cy W 3apaje.

Ilene cy uiau BUCOKe MM KOHTPOJIUCAHE.

Axo ce koHTpoOsMIIy neHe, n3berasa ce MHIALT]A.
MebyTtum, nadaanuja nocroju.

Ha OCHOBY CB€ra InpeTrxoagHor cJjaeanl Oa Cy 3apaJge BUCOKE.

4. Yerupn yuenura: Ana, Bopa, Baca u 'opan TakmMuuunu cy ce y Tpuamy. Ilocae Tpre (Ha K0joj Huje Buio neobe
MecTa), Ha MUTAlke Koje je KO MeCTO 3ay3eo, oaropopunu cy cuaenelie:

e Ama: ,.Ja Hucam OMO HUM IPBU HU IOCJETHN.
e Lopa: ,,Ja Hucam 6uo mocraenmu.“

e Baca: ,,Ja cam 6uo npsu.”

e ['opan: ,Ja cam 6uo nmocaenmu.“

a) Ila n1u cy oBe u3jaBe HENPOTUBpPEUHE?

6) Iosmato je ma cy 3 om oBux oarosopa Oumu mctuanTH, & 1 HemcTurnT. Ko je rosopmo memctmuy? 3a kora on
BUX Ca CATYPHOIINY MOMKeTe TBDAWTU KaKaB My je OMO mopenak Ha IMULY !

5. Ilepuna sxkmBu y kyhu y Yuurmu Bprupena. Kana je Bepuma tpebasno ma mobe kon mera nuraia ra je 3a 6poj
merose kyhe. Ilepuna je oarosopuo caenehe:

e Axo je m0j 6poj kyhe memus ca 3, ouma je To 6poj uamebhy 80 u 89.¢

e Axo m0j 6poj kyhe uuje memus ca 5, ouma je To 6poj uamebhy 70 u 79.¢

e  Ako je moj Opoj kyhe Huje mesmus ca 9, oxna je To 6poj uameby 90 u 99.¢

Ila nu cy oee u3jaBe HenporuBpeune? Axo jecy ompemure Gpoj Ilepunuue kyhe.



6. IlaTa je ckymoBHa (opMyJia
(AUB)\(BO(B\C)) =An(B\CO).
a) Ilpencrasutu €By M meCHY CTpaHy OBe (OpMyJie IPEeKO BeHOBUX mujarpama.
6) IIpencraButu 0By (pOpMyIly IPEKO KCKA3HUX (POPMYJIa.
B) Ucnuraru na nu je uckasna popmyna tayrosaoruja (Tj. Da Ju je HOJa3HA CKYIOBHA (OPMyJa yBEK TAJHA).

r) Y saBucuoctu on ckynoBa A, B u C' muckyToBaTH Kaja je MoJa3Ha CKYNOBHA (OPMYyJIa TAUHA.

7. Ilara je ckymoBHA (opMyJIa
(CNA\ ((A\NC)NC)CAU(BAC).
a) IIpencraBuTty JeBy U JecHy CTpaHy oBe (pOopMyJe Ipeko BeHoBux mujarpama.
6) IIpexncraButu OBy (OPMYIy IPEKO MCKA3HUX (HOPMYyJIa.
B) Vlcnuraty na nu je uckasHa dpopmyia tayroaornja (Tj. na aum je mosasHa CKyNOBHA (GOPMYJa yBEK TAUHA).

r) Y saBucHoctu ox ckynoBa A, B u C muckyToBaTu Kaja je MOJa3Ha CKYIOBHA (OPMYyJIa TAUHA.
8. IlaTa je cxkymoBHa (opMmyna
(AUD)N(BUC)\ (AND)=(AAa D)\ (A\(BUCUD))\ (D\(AUuBUCQ)).

a) Ilpencrasutu neBy U meCHY CTpaHy OBe GOpMyJie TPEKO BeHoBuX mumjarpama.
6) IIpencraButu 0By (pOPMYyIly IPEKO MCKA3HUX (POPMYJIA.
B) Ucnuratu na nu je uckasHa popmyia tayTosaoruja (Tj. ga Ju je mOJa3Ha CKyIOBHA (OPMyJa yBEK TAJHA).

r) Y 3zasucuoctu on ckynosa A, B, C u D muckyToBaTH Kaja je MOJa3Ha CKyNOBHA (OPMyJa TadHA.

9. Iara je crkymoBHa (popmyna
(ArC)N(BAaD)C(BNC)U(AND,).
a) IlpencraButu J1eBy M meCHY CTpaHy OBe (OPMyJie IPEeKO BeHoBuX mujarpama.
6) IlpexncraButu OBy (OPMYIy IPEKO MCKA3HUX (HOPMYIIA.
B) Ucnuraru na nu je uckasHa ¢popmyna rtayrosaoruja (Tj. ga Ju je HOJa3HA CKYIOBHA (POPMyJa yBEK TAUHA).

r) Y saBucuoctu on ckynoBa A, B, C' u D nuckyToBaTu Kala je MOJa3Ha CKyHOBHa (OPMyJia TadHA.

10. ¥ saBucuocTtu on ckymosa A, B u C ompemnutu kKoje ox cienehux CKymoBHUX (OPMyJa Cy TAdHE:
a) (AAC)\(BACC(A\B)AC;

6) AA(BNC)=0 = AAB=C;

B) (A\0)N(BAC)=(ANB) A (ANC):

r) (Aa BYUC C (A\B)U(B aC)U(C\ A).

2. IlpemukaTcku pauyH

11. OxpennTy UCTUHUTOCHY BPEAHOCT IPEAMKATCKAX (POPMYyJIa:
a) VaeR)(FreZ)2?—Tr+a=0; 6) (WeR)(FreR)2?+bxr—-2=0; B) (JacR)(VxeZ)2z?—6x+a>25
r) (Vz,y € P(A))(Fz € P(A))(z Cz Az Cy); m) (Vz,y € P(A))(3z € P(A))(z Sz Ay C 2).

12. Ilegeposa (enraecku Sheffer) moruura onepanuja 1, koja ce mOHerJe Ha3uBa U Nu PYHKUUJe, TePUHACAHA je ca
alb=1(aAb).

ITokasaru ma ckyn B = {1} npexncrasma 6a3y Bynosux ¢yHKImja.

Onpemuru Tpounany 6a3y Br Dynosux ¢yHknuja, kom koje cy cse 3 onepanuje bunapue. Ilokazaru na je Bp 6asa.

13. Ogpemuru CIH® 3a jsoruuky ¢yHKIU]Y (‘l(b = a)V(cAn d)) AaVe)A(bTd).
Ognpemuru muanMasany IH® 3a oBy ¢yHKIH]Y.



14. Ogpemuru CKH® 3a jgoruuky ¢yHKIUjy (b Aa? d)) = (b ANdA-(c = a).
Ognpemutu muanManny KH® 3a oBy ¢yHKIWm]Y.

15. OagpemuTt UCTUHUTOCHY BPEIHOCT (OPMYJIe
F(z,y): (Vz)a(a, f(z,2)) = B(z,y),

rae je a cuMBOJ KOHCTaHTe, «, 3 OMHApHM penanujcku 3Haiy, [ OuHApaH (YHKOIUjCKU (ONEPANUjCKU) 3HAK, DU
uaTepuperamuju D =R, a: 0, a: =, f: <, f je MHOKeme peanHux OpojeBa, y 3aBUCHOCTHU OJ BaJiyanuje CI000mAHUX
MIPOMEHJHbUBUX.

16. OgpenuT UCTUHUTOCHY BPENHOCT (OPMYIIE
F(z,y): (V2) (ala, f(z,2)) A (b g(y,2))) = B(z,y),

rie ¢y a,b cnMBOIM KOHCTAHTH, «, (3 GUHADHU DeanujcKu 3Hamy, f, g OuHapHr GYHKOUjCKA (ONepanyjCcKu) 3HALU, TPU
unrepnperamuju D = P(A), a: 0, b: A, a: =, 5: C, f: N, g: U, y 3aBUCHOCTH OX BaJlyalnuje CI060MHUX TPOMEHILUBUX.

17. OapemuTu UCTUHUTOCHY BPEAHOCT (OPMYyJIe

F(z,y): (32) (a(f(x,z),f(y,z))) = 1ax,y),

rae je f OwuHapun ¢(yHKUMjCKA (ONEPALM)CKU) 3HAK, « OWHADHU DPeJANUjCKU 3HAK, NOPU UHTEPIPETALN)U
D=P(A), a: =, f: N, y 32aBUCHOCTH OJ BaJLyaluje cI0O60IHIX IPOMEHIbUBUX.

18. OgpemuTu UCTUHUTOCHY BPEIHOCT (OPMYyJIe
Fa,y): (Vz) a(f(z,2),9(y.2)) & alz,y),

rae cy «,( OuHapHuM penanmjcku 3Hamy, f,g OuHApHM (GYHKIUjCKM (ONepANMjCKU) 3HAUM, HPYU WHTEPIPETAIV)U
D=P(A), f:U, g: N, a: D, y 3aBUCHOCTU OJ Bajyalyje CI00OMHUX TPOMEHILUBUX.

19. OgpemuTn UCTUHUTOCHY BPEIHOCT (OPMYJIe

F(y): (va) (1 ale,y) = Ble,y) = al@,0),

rme cy «,( OuHApHU pesanujcku cuMboau, a cuMOOJ KOHCTaHTe, Npu uHTepuperamuju D =7, a: =, B: >, a: 4,y
3aBUCHOCTU O] Bajlyalnuje CJI000MHUX MPOMEHJbUBUX.

20. OxpenuTu UCTUHUTOCHY BPEIOHOCT (HOPMYJIE

F(2): (v) () ae, f(4,2) V2 aly.a) & Go)aly, f(z.2)))

rme je a OuHApHU penanujcku cuMbOoI, a cuMOOJ KOHCTaHTe, mpu uHTepnperamuju D = Ng, a: =, f: 4+, a: 0, y
3aBUCHOCTU O] Bajlyanuje CI000MHUX MPOMEHJBUBUX.

3. Penanujcke cTpyKType

21. Koucrpyucaru 6buHapHY pesanujy Koja je:
a) Hepe(JIEKCUBHA, CUMETPUYHA U TPAH3UTUBHA; 0) Hepe(IIeKCUBHA, AHTUCUMETPUYHA U TPAH3UTUBHA;
B) pedIieKCUBHA, CUMETPUYHA U HETPAH3UTUBHA; r) peieKCUBHA, AHTUCUMETPUYHA 1 HETPAH3UTUBHA.

22. Iat je cryn S = {1,2,3,4}.

a) Hamucaru penannjy ¢ neduuucany Ha CKymy S KOja HUje HU CHMETPUYHA HU AHTUCUMETDUUHA.
6) Konuko nMa pasauuuTux CUMETPUYHUX Dejaluja Ha CKymy S.

B) Konuko nma pa3nuyuTyx aHTUCUMETPUYHUX PEJlalnja HA CKymy S.

r) Konuko uma pasnuumnTux penamuja Ha CKymy S KOje Cy UCTOBPEMEHO U CUMETPUYHE U aHTHCuMeTpruune. Hammcatu
jenHy TaKBY peJalujy o.



23. Herka cy Ounaphe pesamuje 9 u ¢ 3amare TabJIUYIHO:

ola b ¢ d cla b ¢ d
all 1 0 O all 1 1 0
b1 1 0 0 b1 1 1 0.
c|0 0 1 1 c|1l 1 1 0
djo o0 1 1 d|0 0 0 1

3a cBary on caemehux penanuja:
a) o; 0) o; B) oUo; r) oNo

ypaauTu HApPEOHE 3aXTEeBe.

a) HaBpojaru cBe ereMeHTe KOjU Cy y peJalUju 9 U KOjU HUCY y peJaluju Q.

6) IlpencraButu maTy penanmjy mpeko rpada.

B) Jla nu je Ta penanuja peeKCUBHA, CUMETPUYHA, AHTUCUMETPUYHA, TPAH3UTHUBHA?
r) Vcouraru ma au je TO penanuja eKBUBAJCHOUjE U/UIU PEJAlUja TOPETKA.

) YKONMKO je TO peJsalija eKBUBAJECHIUje ONPEIUTU CBE KJIACE EKBUBAJICHIUjE, a YKOJUUKO j€ TO peJlalu)ja
IIOPEeTKa NOPEACTABUTU je MHpPeKo XaceoBOr aujarpaMa ¥ HCOWTATU Ja JU je TO pejanuja TOTAJIHOT WU
MapIUjaTHOT TOPETKA.

24. Ha cryny X = {1,2,3,4,5} nedpunucane cy pemnanuje:

o1 = {(1,2),(3,5), (4,2),(1,5), (3,2), (1,3), (4,3)},
{(1,1),(2,2),(3,3), (4, 4),
03 ={(1,1),(1,5),(2,2),(3,4),(3,3) (4,3), (4,4), (5,1), (5,5)},
01 = {(1,1),(1,3), (1,4),(2,2), (2, ) (2,4),(3,3),(4,4),(5,3),(5,4), (5,5)},
05 = {(1,2),(3,5), (4,2),(1,5),(3,2), (1,3), (4, 3)},

3a cBaky OX penanuja 91, 02, 03, 04 U 05 UCIUTATH Koja on ciaenehux csojcrasa oma mocenyje (P — pedaercusnocr,
C — cumerpuunoct, AC — anTucuMerpudsoct, T — TPAH3UTUBHOCT), KAO U 14 JIU je Pejalyja eKBUBaJeHIuje 1/ uin
penanuja mIOpeTKa.

02

9

)

25. Ha ckyny A ={1,2,3,4,5} nedunucane cy penanmje:
01 :{(|x|7x) ‘ xEA}v 02 :{(172)7(375)7(475)7(175)7(372)7(1a3)7(473)}7 03 = {(x,y) € A? | xéy}

g4:{(1‘2,117) |:CEA}0A27 95:{(I7y) €A2 |2x:y}, 96:{(:6’ 1) |IGA} u Q?Z{(172)’(271)7(1’3)}'

3a cBaKy O pejauuja g1, 02, 03, 04, 05, 06 U 07 UCIATATU KOja O OCHOBHUX cBOjcTaBa oHa nocenyje (P — pedaex-
cusnoct, C — cumerpuunoct, AC — anTrcuMeTpryHOCT, T — TPAH3UTUBHOCT ), KAO U Ja JIU je PeJslalnja eKBUBAJEHIN]e
u/unu penanyja mMOPeTKA.

Ha nu je o = p1 U g2 pemanuja moperka?’
Ha nu je 0 = p1 U gg penanuja moperka?

26. Hera je S ckym cBUX paBHU y IPOCTOPY U T ¢ T AKKO IOCTOjU MpaBa p y MPOCTOPY TakBa ma je p L mwup L 7.
Ilokazartu na je ¢ pemanuja expupasennuje. Hahwu rnacy exkBuBamenuuje 3a paBan ¢ +y + 2z = 1.

27. Hahu MuHMMAaIHE M MaKCUMAJHE €JIEMEHTE, Ka0 U HajMamy U HajBeln esleMeHT, YKOJIUKO MOCTOje, ¥ CKYIOBUMA
A={1,2,3,6,9}, B=1{2,3,5,6,15}, C ={3" | ne N}, D={3"|n € N}U{6}, y ongaocy na penauujy moperka Ieju |.

MUHUMAJIHA MaKCUMAJIHI HajMambu najsehu

S| Q |

Oppenutu mnome u ropme Mebe, kao u nHUMYM U cynpemyM ckynoBa A u B y oagnocy Ha penamujy | y ckymy N.



28. Hahw murmMMagne 1 MakCuUMaJHE €JIeMEHTe, Kao 1 HajMamy W HajBeNu eJeMeHT, YKOJIUKO IMOCTOje, ¥ CKYIMOBUMA,
P(S), P(S)\ {0}, P(S)\ {S}, P(S)\ {0,S}, vy ommocy ma pemamumjy moperra C (,HOoacKyn ckyma®), rae je CKyn
S =1{1,2,3}.

MUHUMAJIHA MaKCUMAJIHA HajMamu najsehnu

29. Hexka je Mays CKyn CBUX KBaIpATHUX MaTpuia obimka 2 X 2 ca peajsHuM ejgeMeHTuMa. Ha crymy Mays cy
3anare cienehe 4 penamnuje:

ned
ApB <= det(AB) = det(A) + det(B),

aed
AocB <= det(AB) =det(A) - det(B),
ned
AnB <<= det(A4) <det(B),
ned
ATB <= A=DB V det(4) < det(B),

a) 3a cBaky Ol OBUX pejaluja pejanuja UCOUTATU Koja on cuaexehux csojcrasa ona nocenyje (P — pedaercusrocr,
C — cumerpuunoct, AC — auTucuMerpudnoct, T — TPAH3UTUBHOCT), KAO U 14 JIU jeé PeJalyja eKBUBAJEHIUje 1/ Uin
peslanuja MopeTka.

6) YKOIWKO je TO peanmja eKBUBAJIECHNIN]e ONPEIATH CBE KIACE EKBUBAJECHIU]E jeIMHUYHE MATPUIE, & YKOIUKO j& TO
penamnuja MOpeTKa UCIUTATU A4 JU je TO pejanuja TOTAJHOT UMW MaplIujaHOT MOPEeTKa, A JU je pelmerka u Hahu
MUHUMAJIHE ¥ MAKCUMAJIHE eJIeMeHTe, Kao U HajMamu u Hajsehu enement y Mayo (yEOIMEKO mOCTOjE).

30. Ha ckyny N mate cy pemamuje:
le{(xax+1)‘x€N}7 92:{(777)}7 93:{(xay)|x+y:20027 x,yGN}, Q4Z{($,$)|$€N},

o5 ={(z,y) |z, y €N, y > 1}, 06 = {(z,y) | zy = 2002, z,y € N}, or={(2z,2z) [z €N} m g3=NxN.

3a cBaky on peJslauuja g1, 02, 03, 04, 05, 06, 07 U Pg UCIUTATUA KOja OX ciienelnX OCHOBHUX CBOjCTaBa OHA IMOCEIy]je
(P — pedpaercusroct, C — cumerpuunoct, AC — anTucumerpudaoct, T — TPaH3UTUBHOCT), KA0 U Ja JIU je peJamuja
eKBUBAJIEHIje /UM peJslannja IMOPETKA.

4. Teopmuja rpagona

31. a) Ha maxoBCKOM TypHUDY CBaK/d WUIpad je OAUIPAO CA CBAKUM APYyTUM UrpadeM HAJBUILE jeqHY HapTUjy.
IlokazaTu ga y CBaKOM TPEHYTKY Ha TyPHUPY HOCTOje Oap aBa mrpadva KOju Cy OO TOI TPEHYTKA OIUIPAIU UCTU
Opoj maprwuja.

6) Moske snu Ha Ha HEKOM CKyIly npucycrBoBaru 135 yuecuuka (pauyHajyliu u rocre), ako CBaKU O HUX MMa TAYHO
3 npujarema mehy yuecnunnma? (Penamuja npujaresmscrsa je cuMeTprdHA. )

32. a) Mcnouratu na gy 0oCToju HeopujeHTHCAaH rpad 6e3 meTimu ca creneHuMma yBoposa 6,6,5,4,3,3,17
Ha nu mocroju TakaB rpa@ ako ce JO3BOJU O UMa METJhe?!

6) Vcnuratu na au noctoju HeopujeHTUCAH rpad 0e3 meTsby Koju uMma yiaasHe crenede ysoposa 0,1,1,2,2,3 u uznasue
crenene uysoposa 1,1,1,2,2,2. Ako nocroje HanpraTu 2 Hem3oMOop$Ha TakBa rpada.



33. Ha cauuu je npuxasan neopujentucan rpadp G = (V, E)

1 2 3
o
4 5 6

a) Hanucaru marpuny cycencrsa A u marpuny pacrojama D. Ouxpenuru ckyn usoposBa V' u ckyn rpasa rpada E.
6) Haupraru rpad G u ogpemuru 6poj uBopoBa y rpady n, 6poj rpana m, kao u crenere d(v) CBUX 4BOPOBA.

B) Jla nu je rpad G moBe3san? YKOJIUKO HUje KOJMKO MMa KOMIOHEHTH mose3anoctu? Ila nu je rpad Gumapturan?
r) lla s rpad G canpxu OjmepoBy kouTypy, Ojnepos myT, XaMUITOHOBY KOHTYDPY, XAaMUJITOHOB IIyT?

n) Uspauyrsaru marpune A%, A3 u A*. Konmko uma myTesa my:xusa 2, 3 wmu 4 usmeDy usoposa 2 u 5, kao n usmeby
uyBopoBa 4 u 47 HaBectu cBe Te myrese?

34. Iar je meopujenrucan rpap G = (V, E) Ge3 nermu CBOjOM MATPUIOM PACTOjama:
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a) Hanucaru marpuny cycencrsa A u marpuny pacrojama D. Ouxpemuru ckyn usoposa V u ckyn rpana rpada E.
6) Haupraru rpadp G u ompemutu 6poj usoposa y rpady n, 6poj rpasa m, kao u cremere d(v) CBUX YBOPOBA.

B) lla nu je rpad G mose3an? YKOJIMKO HUje KOJNMKO MMa KOMIOHEHTH mose3anoctu? Ila nu je rpad Gumapturan?
r) Ha su rpadp G canpsxu OjuepoBy koutypy, Ojnepos myT, XaMUITOHOBY KOHTYDY, XaMUITOHOB IyT?

n) Uspauysaru marpune A%, A3 u A*. Konuko uma myTesa mysxwmua 2, 3 unu 4 usmeby usoposa a u a, kao n usmeby
yBopoBa d u e? Hasectu cBe Te myrese?

35. Ilar je opujentucan rpad G = (V, E) cBojum nucrama CyCencTBa:
Iy =A{6}, b=A{1,3}, I3={4}, UL=0, I5={2}, Is={5}.

a) Ogpenuru ckyn usopoBa V um ckyn rpana rpadga E. OxpenuTu KOJIMKO MMa YBOPOBA 7, KOJIUKO MMa [DaHA M,
Kao U yJia3He CTENEeHe CBUX uBopoBa d~ (v) M u3Jia3He cTeneHe cBux uyBoposa dT (v).

6) Hamucaru marpuny cyceacrsa A, Marpuny MHOMAEHOUje YBOPOBa U rpaHa S u MaTpuily pacrtojama D.
B) Jla nu rpa¢d G canpxu OjraepoBy kouTypy, Ojirepos myT, XaMUITOHOBY KOHTYDY, XaMUITOHOB Iy T?

r) Uspauynaru matpure A%, A% u A*. Konuko uma myTtesa mysxwuna 2, 3 umu 4 usmeby usoposa 1 u 3, kao u usmeby
uyBopoBa 5 u 47 HaBectu cBe Te myTeBe?

36. T'pam mma KBagpaTHy MpPEXKY Ca M ,XOPU3OHTAJHUX® U N ,,BEPTUKAJIHUX® yauna (BUAETU HADPENHY CIUKY ).
Konura je majmama nyskunHa neia Mpeske Koju Tpeba acdaaTupaTu TAKO Oa Ce O CBaKe PACKPCHUIE OO0 OUIO Koje
opyre mozke nmohu acdanrom?

37. Kpamuna Amaszouku ['oba je umana 5 hepru, 6 on HEHUX KEHCKUX MOTOMaka cy uMmadte mo 4 hepke csaka, 11
01l BheHUX KEHCKUX IOTOMakKa Cy umaJie mo 2 hiepke cBaka, JOK Cy CBe ocTajsie ymMpie 6e3 meme. AKo je mo3HATO Ia
kpassuna ['00a HUje MMaaa MyOIKMX TOTOMAaKa, KOJMUKO je YKYIHO yKEHCKAX IMOTOMAaKa MMaJia OBa KpaJpuna’



38. a) Hanpraru Gunapuo ypebeno crabna ako exementu monase cienefimm penowm:
11, 23,8, 14,10, 26, 18,4, 20,2, 1,6, 30,27, 28,25,5,7,9.

6) Komura je Bucuma nobujenor crabna T?7 Oppemutn mHUBO cBakor jaucra y crabmy T. Ila mam je crabmo T
basancupano? Ila su je oBo crtabiuo crpukrHo Ouuapuo? [la mu je crabmao T mormyuno OGunapHO cTrabiao?

B) Onpemury penocien obunazaka usoposa crabua T npu KJLI, JIKI u JIIK obunacky.

39. Ilar je m3pas (a+ (b—c:d)—5-(c—a-b)): (c+2) y uapuKCHO] HOTAIM]N.

a) Oxpenuru GuaapHO CTAabIO KOje oAroBapa oBoM m3pasy. Koauka je BucuHa osor crabaa? OnpenuTu HUBO CBAKOT
sucra y ToM crabay. la su je oBo crabno Gamancupano? Ila mum je oBo crabmo crpurrHO 6mHapuO? [la aum je oBO
cTabiio moTnyHo GuHapHO cTabio?

6) Hamucartu y npepukcHOj 1 TOCTPUKCHO] (IIOIHCKOj U MHBEP3HO] MOJHCKO]) HOTANUJU HATU U3DPAa3.

40. Heka cy ¢perBennuje nojaBmuBama HekUX cuMmbona marte y caenehioj tabaunnm

cuMb0II a 8 e u K | a | o c T
¢pexBennmja | 15| 1 | 10 | 12 | 1 2121213 1

Opnpenuru onrosapajyhie Xagpmanoso crabao T (rj. GuHapHO cTAGI0 MUHUMAJIHE CPEAhe AYKUHE IyTa KO Kora Cy
maTu cuMOOJIM TUCTOBM), Kao u oarosapajyhu Xapmanos kdm.

a) Konuko pasznuunrux Xadmanosux crabana ce Moxke mobutu?

6) Komuka je Bucuna mobujenor crabma T7? Oppemuru HUBO cBakor jgucta y crabay 1. IHa mau je crabao T
basancupano? Ila sm je crabmo T crpukrHo Obunapuo crabmao? Ia mu je crabao T mormyHo OunapHO cTabiao?

B) Onpemury penocien obunasaka usoposa crabna T npu KJILI, JIKI u JIIK obunacky.
r) Komupartu peu ,mucrahu®.

n) Ia nu je meku ox cuenehux xomoBa ucnpasan (Tj. HpencraB/ba HEKY O peun ropme a3byke):

101, 11101, 101001, 011101, 0101, 1001, 11111, 000, 1101117

5. RorHauru ayTomaru u ¢popmajiHe TpaMaTHKeE

41. Ogpemuru jesuk L(G) remepucan rpamatuxkom G = (N, T,1I,0%), rue je
N={0c",A,B}, T={a,bc} nu I={c"—aoc’bh, 0" — adbb, 0" — ¢, A — acBcbb, A — ¢, B— e}
(e je mpasna peu).

42. Nlar je jesuk L = {zabay | x, y cy npousBosmHu HKU30BU cuMmbosa} (x u y Mory 6uty u npas3su!).

a) Ogpemuru rpamaruky G = (N, T,II,0*) koja renepume je3ur L.

6) Onpemntu HeneTepMUHUCTUYKM ayToMaT kKoju NA Koju mpemosHaje je3uk L, a 3aTUM CBECTH Taj ayToOMaT HA
METEPMUHUCTUYKYA ayToMaT A KOju mpemno3Haje je3uk L.

43. OmpenuTu HeIeTEPMUHUCTUUYKM ayToMaT kKoju N A Koju mpemnosHaje peuu Koje canp:ke baa, a 3aTUM CBECTHU Taj
ayToOMAaT Ha AETEPMUHUCTUYKKA ayToMaT A KOju Ipemo3Haje pedu Koje caup:ke baa.

a) Ia nu je nobujenu ayromar A ontmmanan? AKO HUje ONTUMU30BATHU TA.

6) Onpemutn perymnapuy rpamatury G = (N, T,II,0*) Koja oaroBapa ONTUMAJIHOM AyTOMATY.

44. Koucrpyucaru konauan ayromar Hazx az3bykom {0, 1} xoju npenosnaje GunapHe 3ammce OPUPOJHUX OPOjeBa KOjU
Cy mepuBuU ca 7.

a) Ila nu je nobujeHu ayToMaT ontuMaian? AKO HUje ONTUMU3OBATU Ta.

6) Ompemurn perynapuy rpamatury G = (N, T,II,0*) Koja oaroBapa ONTHMAJHOM ayTOMATY.



45. Koucrpyucaru koHauan ayromar Hax a3dykoM {a, b} Koju npeno3naje Ta4HO OHE HeNpa3HEe pedd Hal TOM a30yKOM
kKo kojux mameDhy cBaka nBa y3zacTomHa cioBa a (ako IOCTOje) MMa TAdHO 2 cIoBa b.

a) Ila nu je nobujenu ayToMaT onTuMajan? AKO HUje ONTUMU3OBATU Ta.

6) Ogmpemurn perynapuy rpamarury G = (N, T,II,0*) Koja oaroBapa ONTHMAJHOM ayTOMATY.

46. KoucTpyncaTtu KOHAYAH ayTOMAT HaX a30ykoM {a, b} Koju mpemosHaje TauHO OHE HempasHe peur Ha I TOM a30yKOM
KOje caap:ke HajBuIne 2 CJI0Ba b U He MOYUEY Ha ab.

a) Ila nu je mobGujenu ayrtomaT onTuMasan? AKO HUje ONTUMU30BATH Ta.

6) Oxpemuru peryuapuy rpamarury G = (N,T,II,0*) koja oaroBapa ONTUMAJIHOM ayTOMATY.

47. Koucrpyucaru KoHauan ayroMar Hazx az3bykoMm {a,b} KOju mpemo3Haje TaYHO OHE peYM HA TOM a30yKOM Koje He
camp:Ke pev aaa WU ce 3aBpliaBajy Ha bb.

a) Jla nu je nobujeHn ayToMaT onTuMajan? AKO HUje ONTUMU3OBATU Ta.

6) Ompemurn perynapuy rpamatury G = (N, T,II,0*) Koja oaroBapa ONTHMAJHOM ayTOMATY.

48. a) Koje peun npenosuaje ayromar A ca cauke?

b a b

6) OmpemuTy perynapHy TDAMATUKY KOja OAroBapa JATOM ayTOMATY.
B) Jla nmu ayromar A canpsku Hemoctwxrusa crama? lla nu je ayromar A ontumasan? AKO HUje ONTHMU30BATH Ta.

r) CrnajameM Koja ABa jeAHOCTABHM]A ayTOMAaTa je HACTAO OBaj ayToMaT?

49. Ha caemehum caukama cy mpeacTtaBibeHa 2 KoHauHa aytomarta Ay m As.

Ay O==0==0) ¥
N A

a) McnuraTu Koje o1 HApemHUX pedun

e, a, b, abba, baba, aaab, abb, baaab, aabaabb, bbabbb

mpeno3Haje ayromar Ap, a kKoje ayroMmar As.
6) Viciurarn xoje cBe peum mpemo3Haje aytomMar Aj, a Koje aytomar As.

B) Onpenuru perynapuy rpamatury G = (N1,71,111,07) Koja ogroBapa xkoHayunoMm ayromMary Aj, Kao U peryiapHy
rpamatury Go = (N, 13,119, 05) KOja oaroBapa KoHauyHOM ayroMary As.

r) Oxpenuru ayromar A3 KOju Ipeno3Haje CBe HEIpa3He pedu Koje He Hpero3Haje ayromMar Aj.

) OnpenuTu ayToOMaT KOjU IMPENO3HAje CBE HENPA3HE PEYM KOje mpemno3Hajy u ayromar A; u ayromar As. Ia au je
TAaKaB ayTOMAT ONTHMAJaH?



50. Ha caenehum caurama cy npencrasibena 2 koHauna ayromara A; u As.

b b b
¥ )6t

a

a) Ucnuraty koje o4 HApETHUX peUn
e, a, b, abba, baba, aaab, abb, baaab, aabaabb, bbabbb

npemno3naje ayromar Ap, a Koje ayromar As.
6) Viciurarn xoje cBe peum mpemo3sHaje aytomar Aj, a Koje aytomar As.

B) Onpemuru perynapuy rpamatury G = (N1,7T1,111,07) Koja ogroBapa xoHaynom ayromary Aj, Kao U peryiapHy
rpamatury Go = (N, Ts,1ls, 03) KOja oaroBapa KOHaAUYHOM ayToMary As.

r) Oxpenutu ayromar A3 KOju Ipemo3Haje CBe HEIpPa3He pedu Koje He Hpero3Haje ayromMar As.

1) OnpemuTu ayToMaT KOju IPENO3Haje CBe pedn Koje mpenosHaje ayromar A; umu ayromar As. Ila au je Takas
ayToMaT ONTUMAJIAH?!

Pok 3a npemnmajy 5. momaher je moHemeshak, 21.06.2010. y
14:00!



